Заочная школа при Губернском лицее- интернате
Октябрьская сессия
Математика
 6 класс
Делимость чисел

1) Найти наименьшее число, которое при делении на 2 даёт в остатке 1, при делении на 3 даёт в остатке 2, при делении на 4 даёт в остатке 3, при делении на 5 даёт в остатке 4 и при делении на 6 даёт в остатке 5.

2) К числу 15 приписать слева и справа по одной цифре так, чтобы полученное число делилось на 9. Сколько получится таких чисел? Записать их.

3) Четырехзначное число, сумма цифр которого равна 24, не изменяется, если записать его цифры в обратном порядке. Число, образуемое его двумя цифрами, стоящими справа, на 36 больше числа, образуемого двумя цифрами, стоящими слева. Найти это четырехзначное число. 


4) Какое число нужно прибавить и к числителю, и к знаменателю дроби , чтобы после сокращения получить  ?
5) Найти все числа, при делении которых на 5 в частном получится то же число, что и в остатке.
6) Найдите все числа вида [image: Описание: $ \overline{xy9z}$], которые делились бы на 15.
 7 класс
Делимость чисел

1) Найти наименьшее число, которое при делении на 2 даёт в остатке 1, при делении на 3 даёт в остатке 2, при делении на 4 даёт в остатке 3, при делении на 5 даёт в остатке 4 и при делении на 6 даёт в остатке 5.

2) К числу 35 приписать слева и справа по одной цифре так, чтобы полученное число делилось на 15. Сколько получится таких чисел? Записать их.

3) Четырехзначное число, сумма цифр которого равна 24, не изменяется, если записать его цифры в обратном порядке. Число, образуемое его двумя цифрами, стоящими справа, на 36 больше числа, образуемого двумя цифрами, стоящими слева. Найти это четырехзначное число. 


4) Какое число нужно вычесть из числителя дроби  и прибавить к знаменателю, чтобы после сокращения получить  ?
5) Найти все числа, при делении которых на 7 в частном получится то же число, что и в остатке.
6) Найдите все числа вида [image: $ \overline{xy9z}$], которые делились бы на 132

8 класс
 «Линейные уравнения с параметрами»
Теория
Если в уравнение наряду с неизвестной величиной входят неизвестные, но фиксированные числа, обозначаемые буквами, то они называются параметрами. Уравнение называют параметрическим.
Примеры параметрических уравнений: 

Здесь x – неизвестное, a и p – параметры.
Решить уравнение, содержащие параметр, - это значит для каждого значения параметра найти множество всех корней данного уравнения.
Рассмотрим уравнения, которые после преобразований приводятся к линейным уравнениям вида  , где . При решении таких уравнений необходимо рассмотреть два случая:  1) , 2) .
Пример 1. Решить уравнение 
Решение: 1) если   
                   2) если   , то уравнение примет вид  Это уравнение решений не имеет.
Ответ:    если   ; если   , то решений нет.
Пример 2.  Решить уравнение 
Решение: 1) если , то есть , то уравнение примет вид  Это уравнение решений не имеет. 
                   2) если , то есть  , то .
Ответ: если, то   ;  если , то решений нет.
Пример 3. Решить уравнение 
Решение: Оставим в левой части уравнения выражения с переменной, а константы перенесем в правую часть:  



Рассмотрим три случая: 1) ,    2)     3) 
Если , то уравнение примет вид  . Это уравнение решений не имеет. Если , то , и решением будет любое действительное число.  Если , то 
Ответ:  если , то ;  если , то ;  если , то решений нет.
Упражнения
1. 
2. 
3. 
4. 
5. 
6. 
7. Найдите все значения параметра , при которых уравнение                не имеет решений.
8. При каких значениях параметра  корень уравнения  лежит в промежутке [-1;3].

9 класс

[bookmark: _GoBack]«Делимость целых чисел»
Определение.
Число а делится на число в, если существует такое число с, что а=вс.
Свойства.
Если a делится на b, то сa делится на b.
Если a и b делятся на с, то а+b и а-b делятся на с.
Если а делится на k, b делится на p, то ab делится на kp.
Если а делится на b, а b делится на с, то а делится на с.
Теорема о делении с остатком.
Для любого целого числа а и натурального числа в существует единственная пара чисел q  и  r таких, что a=bq+r, где q целое, r - натуральное или 0, не большее b-1.
Взаимно простые числа.
Два числа называются взаимно простыми, если они не имеют общих натуральных делителей, кроме единицы.
Если число делится на каждое из двух взаимно простых чисел, то оно делится и на их произведение.
Если произведение аb делится на с, причём числа а и с взаимно простые, то b делится на с.
Пример 1. Сумма двух целых чисел равна 101, а разность их квадратов – простое число. Найдите эти числа.
Решение. Пусть искомые числа а и b. Тогда а2-b2=р, где р – простое. Получим, что 
(а-b)(а+b)=р и т. к. а+b=101, то 101(а-b)=р. Отсюда следует, что р делится на 101, но р – простое число, значит, р=101. Тогда а-b=1, и с учётом того, что а+b=101, находим а=51, b=50.
Пример 2. Найти все простые числа р, для которых число р2+2 также простое.
Очевидно, что р≠2, так как р2+2=6 не является простым, а р=3 подойдёт, так как р2+2=11 – простое. Рассмотрим простые числа р, большие 3: т. к. р не делится на3, то по теореме о делении с остатком р=3к+1 или р=3к+2, где к – натуральное. Если р=3к+1, то р2+2=3(3к2+2к+1) делится на 3, т.е. не является простым. . Если р=3к+2, то р2+2=3(3к2+4к+2) также  делится на 3, т.е. не является простым.  Значит, 3 –единственное число, удовлетворяющее условию.
Задачи.
1) Доказать, что сумма квадратов двух последовательных целых чисел при делении на 4 даёт остаток 1.
2) Число а не делится ни на 2, ни на 3. Найти остаток от деления  а2 на 6.
3) Существует ли такое целое число, которое при делении на 12 даёт остаток 11, а при делении на 18 – остаток 1?
4) Число при делении на 3 даёт остаток 1, а при делении на 4 – остаток 3. Найти остаток от деления этого числа на 6.
5) Доказать, что при любом целом к число -5+4к делится на 120.
6) В классе 27 учеников. Может ли каждый из них дружить ровно с 9 одноклассниками?

image3.gif




image4.wmf
463

537


oleObject3.bin

oleObject4.bin

image1.wmf
41

1


oleObject1.bin

image2.wmf
9

1


oleObject2.bin

